Absolutkonvergens
En serie ) a,, sigs vara absolutkonvergent om serien » _ |a,,|

konvergerar.

> a, absolutkonvergent = > a, konvergent

Sats

Betingad konvergens

Om serien ) a,, ir konvergent men inte absolutkonvergent,

da ségs serien vara betingat konvergent.

Sats  (Leibniz test)

vergerar mot 0, da ar serien » (—1)"a,, konvergent

Bevis (Utan ord)
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Om {a,} ar en positiv avtagande talfoljd som kon-

Potensserier

En serie med formen
O
E an(x —c)"
n=0

kallas for en potensserie i x med mittpunkt i x = c.

Talen {a, } kallas for potensseriens koefficienter.
De punkter x dér potensserien () konvergerar kallas for

konvergensomradet.

Sats En potensseries konvergensomrade har ett av

foljande utseenden
1. en punkt z = c,
2. ett intervall mellan ¢ — R och ¢+ R,

3. alla reella tal.

Talet R kallas for konvergensradien till serien.
(Om fall 1 intréffar svarar det mot R = 0.
Om fall 3 intréffar svarar det mot R = o0.)

d’Alemberts kvotformel

Konvergensradien ges av formeln
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om gréinsvardet existerar.



Réakneregler

Om > anz™ och ) b,a™ dr tva potensserier med konver-
gensradier R, respektive Ry, da géller att

e > (cay)z™ =c) apz™,

e > (an +bp)x" => az” + > bya™,
for || < min{R,, Rp}.

for |z] < R,

Derivering och integration av potensserier

Om potensserien ) a,z" har konvergensradien R, da giller
att

d & = d
° %Zanxnzzg(an:c”)

o /Oa(ganx”) dr = i(/oa ap " da:) for |a| < R.

n=0

for |x| < R,

Abels kontinuitetssats

Om R > 0, da géller foljande,

O O O
e lim g anr" = g ( lim ana:”) = g a,R",
r— R~ rx— R~
n=0 n=0 n=0

[e.@] oo o
e lim g apx” = g < lim anazn> = g an(—R)"
r——R*T r——RT

n=

om respektive serie i hogerledet konvergerar.
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