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2.4.

a)

lim
x→1

x+ 2

x− 3
= −3

2

b)

lim
x→0

x2 + 2x

x
= lim

x→0
x+ 2 = 2

c)

lim
x→2

x− 2

x2 − 4
= lim

x→2

x− 2

(x− 2)(x+ 2)
= lim

x→2

1

x+ 2
= 1/4

2.5)

lim
x→2

ax+ b

x2 − 4
= lim

x→2

ax+ b

(x+ 2)(x− 2)

Här vill vi f̊a bort (x− 2) eftersom att det är den som gör att nämnaren g̊ar
mot ∞ . Detta kan uppn̊as om täljaren är p̊a formen C · (x− 2).
Nästa krav är att C

4
= 1⇒ a = 4, b = -8

2.8.

b)

lim
x→0

e3x − 1

x
= {l′Hospital} = lim

x→0

3e3x

1
= 3

h)

lim
x→0

x

sin(3x)
= {l′Hospital} = lim

x→0

1

3 cos(3x)
= 1/3
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TL 2.11.

Se föreg̊aende övning

2.17.b)

Samma fr̊aga: är lim
x→1

2x2−x−1
x−1 = 3

lim
x→1

2x2 − x− 1

x− 1
= {l′Hospital} = lim

x→1

4x− 1

1
= 3

2.18.a)

lim
x→0

arctan
1

x
= π/2

lim
x→0

eax − 1

x
= {l′Hospital} = lim

x→0

aeax

1
= a

Därför måste a = π/2

b)

Lägg till f(0) = π/2 (eftersom att ingen av de andra är definerad i x=0)

2.19)

lim
x→0

x3 + 3x2 + 4x− 5 = −5

lim
x→1

x3 + 3x2 + 4x− 5 = 3

Funktonen är kontinuelig (polynom) och den måste därför ha ett nollställe i
intervalllet.
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2.20)

lim
x→0

(8x3 − 36x2 + 46x− 15) = −15

lim
x→1

(8x3 − 36x2 + 46x− 15) = 3

lim
x→2

(8x3 − 36x2 + 46x− 15) = 64− 144 + 92− 15 = −3

lim
x→3

(8x3 − 36x2 + 46x− 15) = 216− 324 + 138− 15 = 15

Uppenbarligen kommer det att finnas nollställen i alla intervall.

2.39

b)

ln(1 + x)g̊ar mot 0 d̊a x→ 0+

ln(1 + 2x)g̊ar mot 0 d̊a x→ 0+

lim
x→0

f(x) = 0

c)

lim
x→0+

ln(1 + x)/x = lim
x→0+

1/(1 + x)

1
= 1

lim
x→0+

ln(1 + 2x)/x = lim
x→0+

2/(1 + 2x)

1
= 2

1 ≤ lim
x→0

f(x)/x ≤ 2


