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ñ}�±�;� ��­�®°¯�±³²:´=µ%±·¶b¸j´�±·¹Cº»¹r¼'�Õ� µ ª}¡3ªo�;¥w­®¤w�;�9£��5°~¤T­��o¡3�=¹o£¬ªo¡dza�}­®¯+zR¥T¡Z¢Z£¬�5�o¯;°�¡
ª?�5¤«°®¡Z�o¯5£Tª n õ�½ n ü �{µ ªo¡�´;¡Z¥w£T­®¢\�=°d¤T­®�}¡�ªo�5¤«°®¡_�}¯5£¬ª pu¾�¿ÁÀ ½ p%¾�ÂÄÃ �µ ªo¡y�o­�¤w£T¥T­®�}¦}£¬­��;�B¹/¦o�}¢Z£¬­��;��¹/�;¥'£¬ªo¡ s ²f£Tª��;¥T�o¡Z¥T¡Z�Â´5�=¥T­Ë�=�o°®¡|�5���;�o¯tÅ§´5�=¥T­±²�5�o°�¡_¤y¨«­�£Tª��}¡_�o¤w­�£·¶�Í � ­��zÒ ß Ý � Ó3­®¤

Ò � Ó Å ÃuÆ q Ò n Ó{Í Å �
Ò s ½ � Ó � Ò/Å ½ s Ó � ÇÈÀÉ�Ê q:Ë ü Ò � ½ Ê Ó ÃuËMqjÌ Ê �` �;¥BÅÀÍ ñ £Tªo¡��o­�¤w£T¥T­®�}¦}£¬­��;�Ê¹/¦}�o¢Z£T­®�;�o¤B¹/�;¥�£Tªo¡�¤w�½�5°�°®¡Z¤w£\Ý)�§­��o�o°�¡5Ýq�=�o�

°Ë�5¥w¯;¡_¤7£�´=�5¥T­®�5�o°®¡Z¤��5¥w¡

Å õ Æ ü Ò n Ó{Í � ½ Ò � ½ n Ó õ ÝÒ � Ó Å õ Æ ý Ò n Ó{ÍÍ� Ç ÀÉÎÊ Ò � ½ Ê Ó Ì Ê Í ñ n ý ½ � n õ ÝÒ ñ Ó Å õ Æ õ Ò n Ó{Í n õ �Ò [ Ó
µ ªo¡+°®¡Z�o¯5£Tªo¤��5¹�£Tªo¡+­®�9£¬¡Z¥w´=�5°�¤+Ò ß�o n ü Ó o Ò n ü o n ý Ó o Ò n ý o n õ ÓGÝD�5�o�dÒ n õ o\� Ó§�5°®°ª?�\´;¡�£¬ª}¡�¤¬�5��¡ ³ ¥w�;�?�5�o­�°®­±£·¶ �}­®¤w£T¥T­��o¦}£¬­��;�WÝq�o�5�§¡Z°�¶�Å õ Æ ü Ò n Ó �Êµ ªo¡�°®¡Z�o¯5£¬ª}¤



Ï P�Q/R/SUTWVMRUXZY%XZV
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¤ �¦¥q�-�j�ÍÐ/mtµ ¥w­Ë�5�o¯5°®¡�¨«­�£Tª ³ �;­®�9£ � ­®�Ê£¬ªo¡§­®�9£¬¡Z¥T­��;¥��5¹y£¬ª}¡z��o­®¯+zx¤T¦o�}¥T¡_¢G£��5�}¯;°®¡�Ò í �=¤T¡ � Ó �Âµ ª}¡§�o­ � ¡Z¥T¡Z�o¢_¡��5¹P£¬ªo¡��5¥w¡\�5¤
�5¹?£Tªo¡y¤T�§�5°�°bÒ/�?�5¤wªo¡_��Ó%¤w¦o�o¥w¡_¢Z£¬�5�o¯;°�¡_¤q�§�5¥w×5¡_�Â¨«­±£¬ª��L©¿�5�}�
²P¡_»~¦?�=°®¤�£·¨«­®¢Z¡�£Tªo¡�£¬¥w­Ë�5�o¯5°®¡	�=¥T¡\� �

�5¹t£Tªo¡�­®�9£¬¡Z¥w´=�5°�¤¾Ò ßvo n ý Ó o Ò n ü o n õ ÓGÝ3�5�o� Ò n ý o\� ÓÂ�=°®°yª?�\´5¡�£¬ª}¡�¤T�5��¡ ³ ¥T�;�?�R²�o­®°�­�£·¶��o­®¤7£¬¥w­®�o¦}£T­®�;�bÝW�?�5��¡_°±¶ÑÅ õ Æ ý Ò n Ó ��µ ªo­�¤�­�� ³ °®­®¡Z¤X£Tª?�=£�£¬ª}¡§¤w­®�o¡Z¤��=¹|£Tªo¡za�}­®¯+zr¥w¡_¢Z£¬�5�o¯;°�¡�­�� ` ­®¯;¦o¥w¡_¤ � �=�o� � ª?�\´;¡�£Tªo¡ ³ ¥T�;�o�5�o­®°�­�£·¶z�o­®¤7£¬¥T­��o¦}£T­®�;�o¤Å õ Æ ý Ò n Ó��5�o��Å õ Æ ý Ò p Ó§�5�}��£¬ªo¡Z¤T¡Õ�o­®¤7£¬¥w­®�o¦}£T­®�;�}¤½�5¥w¡�­®�}�o¡ ³ ¡_�o�}¡_�9£��x¡Z¢\�5¦}¤T¡£¬ªo¡ n ²·¢_�0�;¥w�o­®�?�I£¬¡_¤X�5¥w¡Â­®�o�}¡ ³ ¡_�o�o¡Z�9£��5¹r£¬ª}¡ p ²f¢_�0�;¥T�}­®�?�=£T¡_¤ � wd¡Z£LÒ õ Ò·ÓãÓ«��¡£¬ªo¡��o­�¤w£T¥T­®�}¦}£¬­��;��¹/¦o�o¢G£¬­®�5�Õ¹/�5¥	£¬ªo¡§�5¥T¡_���5¹|£Tªo¡Ôza�}­®¯+zW¥w¡_¢G£��5�o¯5°®¡ � Æ ¡�ª?�\´;¡Ò õ Ò³ÓãÓ{Í � ¥w�;�-ÒKÎ9Ð=Ñ#Î�Í nrp½û ÓãÓrÍ � ½ � ¥w�;�-Ò nrpyÕ Ó}Ó � Æz¡�¯;¡G£ ü
Ò õ Ò³ÓãÓrÍ � ½ Ç üÖ Ò � ½ Å õ Æ ý Ò·Ó}Ô n ÓTÓ Ì Å õ Æ ý Ò n ÓÍ �5î Ó õ ½ �5ô Ó ý ½ �uÓ ý Ò ñ © � ÓãÓ}°��;¯?Ò·Ó}ÓVÝ ß û Ó û �;�Ò ï Ó

ñ}�Ä�ã� ��­�®×¯)±F²
´=µ%±³¶�¸�´=±³¹CºÑ¹r¼!Ø � Æ ¡«¤Tª?�=°®°o¤7£¬¦o�}¶�£¬ªo¡�¹/¥¬�=¢Z£¬­��;��} £Tª?�=£r£Tªo¡
£¬¥w­Ë�5�o¯5°®¡��5¥w¡\�Â£��=×5¡_¤D¦ ³ �5¹)­�£¬¤�¤w¦o¥T¢Z¦o��¤T¢_¥w­®��¡_�Ùza�}­®¯+zo¥w¡_¢G£��5�o¯5°®¡�x �µ �t�\´;�;­���£¬ªo¡P¹k�5¢Z£T�;¥ � Ô � ­��B£¬ª}¡y�5¥w¡\�X¹/�;¥w�Â¦o°®�«¹/�;¥)�X£T¥T­Ë�=�o¯;°®¡{­����~¦o��¡_¥T�5¦o¤
³ °Ë�=¢_¡_¤t�x¡Z°®�#¨�ÝW¨3¡Â¨«­�°®°-¨3�5¥T×�¨«­±£¬ª�£·¨«­�¢_¡Â£¬ª}¡�¹/¥¬�5¢G£¬­��;��Ú Í � } �5�o��¨«­�£Tª
£·¨«­®¢Z¡	£¬ªo¡	¹/¥T�5¢Z£T­®�;�yÛ Í � Ì � wd¡Z£�Ü õ Æ ü Ò·ÝbÓrÍ � ¥T�;�-Ò � } ÍÎÚ û ÝxÓ|­®� í �5¤w¡� �}¡ ³ ­�¢Z£¬¡Z�z­�� ` ­�¯;¦o¥w¡ �;� wd¡Z£ÞÜ õ Æ ý Ò·ÝbÓ	��¡�£Tªo¡�¢_�;¥w¥T¡Z¤ ³ �;�o�o­��o¯ ³ ¥w�;�?�5�}­®°®­±£·¶¹/�;¥ í �5¤w¡ � �5¹ ` ­®¯5¦o¥T¡ �0�
ÆÛªo¡_� £¬ªo¡ßz��o­�¯+z{¥T¡_¢G£��5�}¯;°®¡�­®¤�Ü}¸ã¡_�WÝ�¨|¡�ª?�\´;¡Õ�Ê¢_�;�o¤7£��5�9£�¢Z�;�o�o­±£¬­��;�?�5°

�o¡_�}¤T­�£·¶º�o­®¤7£¬¥w­®�o¦}£T­®�;�º­®��x � Ö·� í �5¤T¡ � Ý n ý ª?�5¤��©¢_�5�o¤w£¬�5�9£��}¡_�o¤w­�£·¶�­��Ò n ü o n õ Ó��5�}� p õ ��¢Z�;�o¤7£��5�9£B�o¡_�o¤w­�£·¶Ê­®�ºÒ p ü o p ý Ó � Ö·� í �5¤T¡ �ã� Ò n ý o p ý Ó�ªo�5¤�Ê¢Z�;�o¤7£��5�9£§�o¡_�o¤w­�£·¶ ­®�j£Tªo¡�z��o­�¯+zr¥T¡Z¢Z£��=�o¯;°®¡ �f` �;¥Â£Tªo¡�¢_�5°®¢Z¦o°Ë�I£¬­®�5�j�5¹t£Tªo¡
ü @�A{SVNhA)JlFIL#Aws#OKATLtOKE���SGeR`aAqUuEZNdQRA7`leRJlFRpy^IH-CwSV`MCY^R`MS�OhA)OhQRArJlFZOhA7pZNhSG`lHbEVUãOKQRJMHdeISGe=AwNwn



SU�U��S�Q� WVvQ�Y�¡�¢jQ/T à
Òk�o�5¦o�o°®¡\Ó)¹/¥¬�5¢G£¬­��;��ÚBÝ0¨|¡«�o­®°®�=£¬¡3£Tªo¡�za�}­®¯+z;¥w¡_¢G£��5�o¯5°®¡�¤T��£¬ªo�=£{­�£rÜ?°�°®¤%£Tªo¡«¦o�o­±£
¤T»~¦?�5¥w¡ �Pµ ªo­®¤��}�ã¡Z¤T��zò£	� � ¡Z¢Z£�£¬ª}¡�¹/¥T�5¢Z£T­®�;� �
µ ªo¡���­®�}�o°®¡�¢_�0�;¥w�o­®�?�I£¬¡_¤BÒ n ý o p õ Ó�­®� ` ­®¯5¦o¥T¡ � �5�}�jÒ n ý o p ý Ó�­®� ` ­®¯;¦}¥T¡ ��o¡Z£T¡_¥w�§­��o¡Â��¤ ³ °®­±£T£¬­��o¯½�=¹r£¬ªo¡×z��o­�¯+zx¥w¡_¢G£��5�o¯5°®¡Â­��~£T�½¹/�;¦o¥X¤T¦o�}¥T¡_¢G£��5�}¯;°®¡Z¤ � Öf££��5×=¡_¤�¤T�5�§¡�£T­®��¡B£T��¥T¡\�=°®­®ÄZ¡B£Tª?�=£�£¬ª}¡��5¥T¡_���5¹{£¬ªo¡�£T¥T­®�5�o¯;°�¡�­®� ` ­®¯;¦o¥w¡ � ­�¤

ª?�5°±¹)£Tªo¡B¤w¦o� �5¹)£¬ªo¡��5¥w¡\�5¤D�5¹'£¬ªo¡�£¬ªo¥w¡_¡�¤T¦o�}¥T¡_¢G£��5�}¯;°®¡Z¤X�§�5¥T×=¡_��¨«­�£¬ª��W© �
Ö·� ` ­�¯;¦o¥T¡ � Ý%£Tªo¡��5¥w¡\�¾�=¹�£¬ªo¡½£T¥T­®�5�o¯;°�¡�­�¤�ª?�=°�¹y£Tªo¡��o­ � ¡Z¥T¡_�}¢_¡��5¹3£¬ªo¡½£·¨|�
¤T¦o�}¥T¡_¢G£��5�}¯;°®¡Z¤X�§�5¥T×=¡_��¨«­�£Tª{© �5�o��² �
Ö·� í �=¤T¡ � ÝI¨|¡|ªo�#´5¡�Ú¼Í � ½ n ý p õ Ý=¤w�X¨|¡|ª?�\´5¡�Ú û Ý�¨«ªo¡Z� n ý p õ ] � ½ Ý �Æz¡�¯;¡G£

ÒF�9ÓÜ õ Æ ü Ò·ÝbÓrÍ Ç üü Ë�á Ì n ý
Ç üâ ü Ë�á:ã1ä-À ú Ì p õ Í�Ý�© Ò � ½ ÝxÓ}°®�5¯?Ò � ½ ÝxÓVÝ ß û Ý û �;�

Ö·� í �=¤T¡ � Ýd¨3¡�ª?�\´;¡yÚÏÍæå n ý Ò � ½ p ý Ó ½ Ò � ½ n ý Ó p ý åxÍçå n ý ½ p ý å ��ê ¤Y²¤T¦o��­®�}¯�£Tª?�=£ ³ �;­®�9£ � ­®¤���¡_°��R¨¼£¬ªo¡��o­®�5¯;�;�o�5°hÝ0¨3¡�ª?�\´;¡°Ú¼Í n ý ½ p ý �{µ ªo­�¤�5¤T¤w¦o� ³ £¬­��;�©­®¤B�5¢Z¢_�;¦o�9£T¡_�j¹/�;¥��9¶Ê£¬ªo¡§¹k�5¢Z£T�;¥ � ­�� ¹/¥w�;�9£��5¹�£¬ª}¡§¹/�;°�°®�#¨«­®�o¯­®�9£¬¡Z¯;¥¬�=°

Ò ô Ó Ü õ Æ ý Ò·ÝxÓrÍ � ½ � Ç üá Ì n ý Ç À ú Ë�áÉ Ì p ý Í � Ý ½ Ý ý Ý ß û Ý û �;�
â ­®�}¢_¡ í �=¤T¡ � �ã¢Z¢_¦o¥w¤|£·¨«­®¢Z¡��5¤|�5¹�£¬¡Z���5¤ í �=¤T¡ � Ýã¨|¡t¯;¡G£3£¬ª}¡	�o­®¤7£¬¥w­®�o¦}£T­®�;�

¹/¦o�o¢G£¬­®�5��¹/�5¥aÚ ­®¥w¥T¡_¤ ³ ¡Z¢Z£T­�´;¡��5¹)¢\�=¤T¡B�5¤
Ò î ÓÜ õ Ò·ÝbÓrÍ �

ñ Ü õ Æ ü Ò³ÝxÓ�© �ñ Ü õ Æ ý Ò³ÝxÓrÍ �ñ Ò [ Ý ½ Ý ý © � Ò � ½ ÝxÓ}°®�5¯?Ò � ½ ÝxÓwÓGÝß û Ý û �;�
ñ}�añ}� |éè º)¯ } è µ�®Ù±Fº)¯�®Mê�®Mº)¯)®MºU´;� µ ª}¡�´=�5¥T­®�5�o°®¡Z¤d| �5�o��} �=¥T¡�­��o�o¡V²
³ ¡Z�o�o¡Z�~£	�x¡Z¢\�5¦o¤w¡B£Tªo¡Z¶��o¡ ³ ¡_�}���;���o­ � ¡Z¥T¡Z�~£ n ²«�=�o� p ²P´5�=°®¦o¡Z¤ � Ö·� ` ­�¯;¦o¥T¡� Ýx£Tªo¡�¤w­®ÄZ¡Â�5¹q£Tªo¡×z��o­®¯+z�¥w¡_¢Z£¬�5�o¯;°�¡5Ý�¨«ªo­®¢�ª+�o¡G£¬¡Z¥T��­®�o¡Z¤ë|§Ýx­®¤X�§¹/¦o�o¢G£¬­®�5���5¹n ü Ý p ü Ý p ý Ý?�=�o� n õ Ý µ ªo¡�¤T­®ÄZ¡_¤«�5¹'£¬ªo¡�¤w¦o�o¥T¡Z¢Z£¬�5�o¯;°�¡_¤_Ýo¨«ª}­®¢�ª��o¡Z£T¡_¥T��­®�}¡�}þÝ�5¥T¡Â¹/¦}�o¢Z£T­®�;�o¤t�5¹ n ý �5�}� p õ � Ö·� ` ­®¯;¦o¥w¡ � Ý)| ­�¤��½¹/¦o�o¢G£¬­��;�+�5¹ n ü Ý p ü Ý n õ Ý�5�o� p õ Ýã¨«ªo­®°�¡�} ­®¤«�Â¹/¦o�}¢Z£¬­��;���5¹ n ý �5�o� p ý �µ ªo­®¤��5¥T¯5¦o¡_��¡_�9£�¨|�;¦o°��j�o�5£�ªo�;°®�Ê¨«­�£Tªj�¾¥T�=£��=£T¡_�©¢Z�ã�;¥w�o­®�o�=£¬¡§¤w¶0¤w£T¡_� �
µ ªo¡��}¡_¡ ³ ¡_¥X¥T¡_�5¤T�;��¨«ª~¶{|É�5�o��} �5¥w¡B­��o�o¡ ³ ¡Z�o�o¡_�9£t­®¤«£¬ª?�=£L} �o¡ ³ ¡Z�o�o¤�;� ´=�5¥w­Ë�=£T­®�;�}¤��5°®�;�}¯�£Tªo¡�¤T­®�}¡_¤��=¹	x ¨«ª}­®°®¡W| �o¡ ³ ¡_�}�o¤Â�;�Ê´5�=¥T­Ë�I£¬­®�5�o¤	�;¥Y²£¬ªo�5¯;�;�?�5°x£¬��£¬ªo¡�¤w­®�o¡Z¤ �

ñ}��[o� ��­�®°¯�±³²:´=µ%±·¶b¸j´�±·¹Cºì¹r¼ Ì ¼'¹rµa´=­)µ�®�®�ír®Mº)®�µ è ´=®M¯Ñê�¹C±FºC´�²5� wd¡Z£HÅ õ Ò n Ó�x¡B£¬ªo¡B�o­®¤7£¬¥T­��o¦}£T­®�;��¹/¦o�o¢Z£T­®�;��¹/�;¥XÌ � Æz¡�ª?�\´;¡ÂÌ ûÎn ¨«ªo¡_�ÙÛÉÍ � Ì�Í� }î| ÍïÚL| ûhp



ð P�Q/R/SUTWVMRUXZY%XZV
density function for triangle area
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x¤ �¦¥%�'�j��ñjm ç	¡_�o¤w­�£·¶�¹/¦o�}¢Z£¬­��;��¹/�;¥y£¬ª}¡B�=¥T¡\���5¹%�5���5¥T�}­�£¬¥T�5¥w¶§£¬¥w­Ë�5�o¯5°®¡ �
Å õ Ò p Ô � ÓqÍ Ç üÉ Ò õ Ò p ÔuÝxÓ Ì Ü õ Ò·ÝxÓrÍ

Í Þ Ò õ Ò p ÔuÝxÓòÜ õ Ò³ÝxÓ à üÉ ½ Ç üó Ü õ Ò·ÝxÓ ÌÌ Ý Ò õ Ò p ÔuÝxÓ Ì Ý½Í
ÍÍÒ õ Ò p Ó ½ Ç üó Ü õ Ò·ÝxÓ ÌÌ Ý Ò õ Ò p ÔuÝxÓ Ì Ý-Ý ß ûhp�û �;�

Ò ó Ó

µ ªo¡ ³ �5¥w£T­Ë�5°3­®�9£¬¡Z¥T¯;¥T�=£¬­��;�ä­®� Ò ó ÓÂ­®¤�¦o¤w¡_� £T�©�\´;�5­®� ­®�9£¬¡Z¯;¥¬�=£T­®�o¯+£T�Ê£Tªo¡°®�#¨|¡_¥«�x�5¦o�o�ÔÝ�Í ßã�rµ ��¨«¥T­±£¬¡	£¬ª}¡�¥w¡_¤w¦o°�£_Ýo¨3¡��o¡_¡Z��£Tªo¡Þô�¹/¦}�o¢Z£T­®�;�
Ò �#ß Ó ôWÒ n ÓTÓPÍ ½ ÇÈÀÉ °��;¯ëå � ½ Ê åÊ Ì Ê �
µ ªo­®¤|¹/¦o�o¢Z£T­®�;��­�¤3£¬ª}¡�¥T¡\�=° ³ �5¥7£��5¹-£¬ª}¡��o­®°��;¯9�5¥w­�£¬ª}�Ù¹/¦o�o¢G£¬­®�5�Ôw-­ ý Ò n ÓP�o­®¤Y²¢_¦o¤w¤T¡Z���9¶ � ¦o°®¡Z¥3­®� �Rô � î �5�o���o�5�§¡Z���9¶ _ ­®°�°hÝ Þ�ïIàK� ôWÒ n Ó|­�¤P¨|¡_°�°x�}¡ZÜ?�o¡Z���;�£¬ªo¡	¨«ª}�;°®¡�¥w¡\�5°d�R¸}­�¤ �Pâ �5�§¡ ³ ¥T� ³ ¡_¥7£¬­®¡Z¤��5¹HôWÒ n Óy�5¥w¡�¯;­�´5¡_��­®� ê ³o³ ¡_�o�o­u¸ êB�Æz¡X¨«­®°®°��o�5£y¢\�5¥w¥w¶§�;¦}£y£Tªo¡�­®�9£¬¡Z¯;¥¬�I£¬­®�5�+Ò ó Ó|­®���}¡Z£��=­®°hÝ0�o¦}£3¨«­®°®°; w¦o¤7£«¯;­�´5¡

£¬ªo¡�¥w¡_¤T¦}°�£

Ò �;� ÓæÅ õ Ò n Ó{Í [ nñ Ò �#ß ½ �Rô n Ó ½ � � n õñ Ò �Rô ½ ñ °®�;¯�Ò � n ÓTÓ}°��;¯?Ò � n Ó© �
ñ Ò � ½ � � n ½ � î n ý Ó_Ò � ½ � n Ó}°®�;¯?Ò � ½ � n Ó�© � � n ý Ò ñ © � n Ó_ÒFôWÒ � n Ó ½�õ ý� Ó

ß ûfn�û � Ô �ã�
µ ªo¡��o¡_�}¤T­�£·¶�¹/¦}�o¢Z£T­®�;� Ì Å õ Ô Ì n ­®¤�¤wªo�#¨«�¾­�� ` ­®¯;¦o¥w¡ ñ}�
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Density function for area spanned by four points
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