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A1) Lat o = arccos £ och 3 = arcsm =
o . . 4 o . . . 5 . 5
Da géiller cos o = cos(arccos 2) = 1 och sin 3 = sin(arcsin &) = 2.
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Eftersom a € [0, 7] har vi sina > 0, sa

sina =1 —cos?2a = 1/1—(1—1)2: 5%:%

Eftersom 3 € [—7, 7] fas pa samma sétt cos 3 > 0 och

_ _ i _ 13252 169—25 144 12
cos 3 = /1 — sin? \/1 \/ B ,/ 132 ”132 it

Sokt ar cos(a+ ) = cosacosﬁ —sinasinf =3 — 2.
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Svar: o5

B1) Lat o = arcsin £ och § = arccos =

- : _ _ 5Yy_ 5
Da géller sin o = sin(arcsin 2) = 2 och cos 3 = cos(arccos 35) = 55
Eftersom o € [—7, 7] har vi cosa >0, sa

cosa = /1 —sina = ,/1—(5): é_gzg_

Eftersom 3 € [0, 7] fas pa samma satt sin 5 > 0 och

i = /1 —cos2f = _ g 2 [/132-52 _  [169-25 _ _ 12
sinff = /1 —cos® § = \/1 13 - \/ 132 132 132 13
Sokt ar cos(a+ ) = cosacosf —sinasinf =5 = — 2 - =

16
Svar: — 65"
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A2) Lat P, vara pastaendet 1(3-1+1)+2(3-2+1)+- - -+n(3n+1) = n(n+1)2.
Vi skall med induktion visa P, forn =1,2,....

1) Bas: n=1ger VL = 1(3-1+1) =4 och HL; = 1(1 + 1) = 4, sa P, ar
sant.

2) Steg: Antag Py, dvs 1(3-1+1)+2(3-24+ 1)+ -+ k(Bk+1) = k(k+1)%
Vi skall visa Py (med hjalp av Py).

VLpp1 =13-14+1)+23-24+ 1)+ - +E@Bk+ 1)+ (E+ 1Bk +1)+1) =
VL + (k+1)(3k+4) 2 HLy + (k+ )3k +4) = k(k+ 12+ (k+ 1)(3k +4) =
(k+1)(k(k+1)+Bk+4) = (k+1)(k*+4k+4) = (k+1)(k+2)? = HLj, 1,
sa Py ar sant.

3) Eftersom vi har visat dels Py och dels P, = Pyyq for k =1,2,..., foljer det
ur induktionsprincipen att P, ar sant for n =1,2,....
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B2) Lat P, vara pastaendet 1(3-1—1)+2(3-2—1)+- - -4+n(3n—1) = n*(n+1).
Vi skall med induktion visa P, for n =1,2,....

1) Bas: n=1ger VL; = 1(3-1—1) =2 och HL; = 1*(1 + 1) = 2, sa P, ar
sant.

2) Steg: Antag By, dvs 1(3-1—1)+2(3-2—1)+---+k(3k —1) = K*(k+ 1).
Vi skall visa Pyy1 (med hjilp av Pk).

VLga =13-1—-1)+ 2(3 2—1) 4+ +k@Bk—-1)+(k+1)Bk+1)—1)=
VL + (k+1)(3k +2) & HLy + (k + 1)(3k:+2) = lc?(k:+1) +(k+1)(3k+2) =
(k+1D)(k*+3k+2)=(k+1)(k+1)(k+2)=(k+1)*k+2) = HLj, 1,

sa Ppyq ar sant.

3) Eftersom vi har visat dels P; och dels P, = Pyyq for k =1,2,.. ., foljer det
ur induktionsprincipen att P, ar sant for n =1,2,....

A3) Vi skall berdkna

cos x
T In|z]

lim ||
z—0
_ _inje| 44 . <o TImiEl ey el MECRED
Eftersom |z| = e™ " da x # 0, géller da || = (e™*) =e
e~ “%  Gransvardet blir
¢
lim e~ 5% — [ €" kontmuerhg ] ellmm_@( cosT) _ e L
z—0 for alla ¢
Svar: e 1(=1).
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B3) Vi skall berdkna
1 +2
lim |z| "
z—0
2 2
oy iz n ol (— F7E0)

Eftersom |z| = e*l da z £ 0, giller da || "™ = (ellel) ™ — ¢ =
e~@*+2)  Gransvirdet blir
—(x242) _ [et kontinuerlig] — lima_o(—(@?+2)) _ 2

lim e g e
for alla t

x—0

Svar: e (= 3).



