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A1) Lat P, vara pastaendet 1-2242-32 4+ .-+ n(n+1)? = Ln(n+1)(n+
2)(3n +5).

Vi skall med induktion visa P, forn =1,2,....

1) Bas: n=1ger VL =1-22 =4 och HL; = %1-2-3-8:4, sa P, ar sant.
2) Steg: Antag Py, dvs 1-22+2-32 4 - -+ k(k+1)? = Sk(k+1)(k+2)(3k+5).
Vi skall visa Py, (med hjalp av Py).

V01 =1-2242-324 -+ k(k+1)*+ (k+1)(k+2)> = VL, + (k+ 1)(k +
2)2 2 HL, + (k+ 1)(k +2)2 = Sk(k + 1)(k +2)3k +5) + (k+ 1)(k+2)? =
%(l{: + 1)(k+2)[k(3k+5) + 12(k + 2)] = %(k: +1)(k + 2)(3k* + 17k + 24),
HLjy1 = 5(k+1)(k+2)(k+3)(3k +8) = 5 (k+1)(k+2)[(k +3)(3k 4+ 8)] =
L(k+1)(k+2)(3k* + 17k + 24) = VLj 4,

sa Py, ar sant.

3) Eftersom vi har visat dels Py och dels P, = Pyyq for k =1,2,..., foljer det
ur induktionsprincipen att P, ar sant forn =1,2,....
B1) Lat P, vara pastaendet 1 + 55 + - + 1y = 747
Vi skall med induktion visa P, for n =1,2,....

1) Bas: n=1 ger VL,; = 1—12 = % och HL;, = ﬁ = %, sa P, ar sant.
2) Steg: Antag Py, dvs ﬁ—i_%_'_'”—i_m:k_il'

Vi skall visa Py4; (med hjalp av Py).
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sa Py, ar sant.

3) Eftersom vi har visat dels P, och dels P, = Py for k =1,2,..., foljer det

ur induktionsprincipen att P, ar sant for n =1,2,....

A2) \/cos3z = \/cos2x kvadrera 682 = cos 21 < 3z = +27 + 1. - 27, n heltal,
dvsz =n-2meller z =n - %’T,n heltal.

Eftersom vi bara har =, inte 6verallt <, ovan kan vi ha fatt ”falska rotter”. De
funna z-vardena ar 16sningar till den givna ekvationen precis om +/cos 3z och
Vcos 2z ér definierade, dvs precis om cos 2z(= cos 3x) > 0, dvs —F +m - 27 <
2z < $+m- 27 for nagot heltal m. Man finner att alla 16sningar till ekvationen
ges av X = n - 21 och x = £% + n - 2w, n heltal.



2

exponentiera

B2) In(sin3z) = In(sin2z)
27 eller 3v = m — 2z + n - 27, n heltal,

sind3rx = sin2x < 3x = 2z + n -

dvs z =n-27 ellerng—kn-%”,n heltal.

Eftersom vi bara har =, inte overallt <,

ovan kan vi ha fatt ”falska rotter”.

De funna z-vérdena ar 16sningar till den givna ekvationen precis om In(sin 3x)
och In(sin 2x) &r definierade, dvs precis om sin 2z(= sin3z) > 0, dvs m - 27 <
2x < w+m- 2w for nagot heltal m. Man finner att alla 16sningar till ekvationen

gesavx = ¢ +mn- 271 och x = —3?”+n-27r,n heltal.
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Sa svaret: e3.

B3) Vi skall beréikna lim,_., arctan(z sin 1).

t=1

Eftersom lim,_,., x sin% = [

[ kant gransvarde } =1, blir

lim arctan(zsinl) = |
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S4a svaret: ﬁ.
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