(F3, ma 22 mars 2004)

Orientering om boolesk algebra:

Alla logiska ekvivalenser kan fas med satsen:

Om ¢ = ¢ och p’ fas ur p genom att ersatta delformeln g med ¢, sa p = p/
och ett antal "rakneregler”, enkla logiska ekvivalenser, t.ex.

p&q=q&p pVg=qVp kommutativitet
p&q)&r=p&(q&r) (pVgVr=pVigVvr) associativitet
p&gvr)=p&qVp&kr) pV(g&r)=(pVq) &(pVr) distributivitet
~(p&q)=~pV~q ~(pVqg) =~p&k~q DeMorgan
p&p=p pVp=p idempotens
p&(pVaqg) =p pVp&q)=p absorption
~~p =D involution
p—q=(p—q) & (g—p) — uttryckt
p—q=~pVgq — uttryckt
~p=p— A ~ uttryckt
p&~p= A pV ~p=~A komplementaritet
p& A=A pV~A=~A
p&~A=p pVA=p

Observera dualiteten: Om varken p eller ¢ innehaller — eller <= och p = ¢
galler, sa géller ocksa d(p) = d(q), dar d(p) fas ur p genom att byta alla & = V
och alla A & ~ A.

[Ofta skrivs - (eller ingenting) ,+, , 0,1, = for respektive & ,V,~ A, ~A, =,
sa att nagra av ekvivalenserna i listan skrivs
(pg)r =plar), p+qr=@+qp+r), P(=0p+7 p+p=1]

{~, & ,V} ér en fullstindig mangd konnektiv,

dvs varje funktion {0,1}" — {0, 1} &ar sanningsvéardestabell for en sentens med
(hogst) n olika atoméra sentenser och utan andra konnektiv &n dessa. (Visas
med disjunktiv normalform, dnf, eller konjunktiv normalform, knf.)

{~, &},{~,V},{~,—},{—, A} dr ocksa fullstindiga méangder av konnektiv,
likasa { | }, dar p | ¢ = ~(p & q) ("Sheffer’s stroke”, "NAND”) och { | }, dér
pla=~({Vq) ("NOR").

{&,V} och {~, <} &ar ddremot inte fullstindiga méngder konnektiv.



