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A1) For att avgora om 3z (Hz — ~Gx), Vo (Gx vV Hx) F ~3x (Gx & Hz) soker vi
motexempel (tolkningar som gor premisserna sanna och slutsatsen falsk):

) ) T: 3z(Hz— ~Gx) /g,

I tablan véxlar de tre T: Va(GzVHz) a4, bs
faserna enligt: F: ~3z(Gz& Hz) +/,
1. Satslogiska  1; 6-10 1 T: 3Fz(Gx&Hzx) /3, Tablan sluter sig inte, sa slutled-
2. T4,FV 23 2 T Ha— ~Ga \/7. ningen &r inte giltig. Motexem-
3. TV,F3 4,5 3 T: Gb& Hb \/6 pel lases av i de 6ppna végarna:

4 T: GaV Ha Vo |G H |G H

5 T: GbV Hb Vo al+ - af= +

6 T: Gb Bl+ + Bl+ +

6 T: Hb

/\
7 F: Ha 7 T: ~Ga /g

/\ 8 F: Ga
9 T: Ga 9 T: Ha T~
/\ x 9 T: Ga 9 T: Ha
10 T: Gb 10 T: Hb A N

10 T: Gb 10 T: Hb

B1) For att avgora om Vo (Fx VvV Kx), 3z (Fr & Kx) F ~3z (Kz— ~ Fx) soker vi
motexempel (tolkningar som gor premisserna sanna och slutsatsen falsk):

T: Vo (FxV Kx) aq, bs
I tablan vaxlar de tre T: Iz (Fz & Kz) Va
faserna enligt: F: ~3z(Kz— ~Fz) \/1'
1. Satslogiska  1; 6-10 1 T: 3x(Kz—~Fz) /5, Tablan sluter sig inte, sa slutled-
2. T3,FV 23 2 T: Fa& Ka \/6' ningen ar inte giltig. Motexem-
3. TV.F3 4,5 3 T: Kb— ~Fb V- pel lases av i de Oppna vigarna:
4 T: FaV Ka Vo |F K | F K
5 T: FbV Kb Vie et + ot
6 T: Fa Bl+ - Bl— +
6 T: Ka
/\
7 F: Kb 7 T: ~Fb /g
8 F: Fb
9 ’]I‘: Fa 9 T: Ka /\
Fa .
10 T/ Kb 9T Ra
10 T: x 10 T: Fb
10 T: Fb X 10 T: Fb

X
10 T: Kb 10 T: Kb
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A2) Vi skall visa att VaVy (Rey—2x # y) b ~3x Rax.
Idé: Antag Jx Rxz, sa Raa for nagot a. Enligt premissen giller Raa—a # a, sa a # a. Motsagelse
(mot =I-regeln).

1 (1) VaVy(Rzy—x #vy) premiss

2 (2) 3JzRax antagande
3 (3) Raa antagande
1 (4) Vy(Ray—a#y) 1 VE
1 (5) Raa—a#a 4 VE
1,3 (6) a#a 53 —E
(7) a=a =1
1,3 (8) A 6,7 ~E
12 (9) & 238 JE [aintei(2),(8),(1)]
1 (10) ~3zRzxzx 29 ~I

Eftersom sentensen pa rad 10 bara beror av premissen pa rad 1 ar beviset klart.

B2) Vi skall visa att 3z Sza + ~VaVy (Sxy—a # y).
Idé: Enligt premissen géller Saa for ndgot a. Antag VaVy (Szy—x # y), sd Saa—a # a, sd a # a.
Motségelse (mot =I-regeln).

1 (1) 3FzSzx premiss
2 (2) Saa antagande
3 (3) VaVy(Szy—z#y) antagande
3 (4) VYy(Say—a#y) 3 VE
3 (5) Saa—a#a 4 VE
23 (6) a#a 52 —E
(7) a=a =1
23 (8) A 6,7 ~E
1,3 (9) A 1,2,8 JE [aintei (1),(8),(3)]

1 (10) ~VzVy(Szy—ax#y) 39 ~I

Eftersom sentensen pa rad 10 bara beror av premissen pa rad 1 ar beviset klart.

AB3) (Nedan skall 7, = ldasas som S,I" i A3) och som R, A i B3).)

T &r en ekvivalensrelation, ty den &r reflexiv, symmetrisk och transitiv.

Att T ar reflexiv betyder att 7uu ar uppfyllt for alla v i mdngden. Detta foljer av regeln
=I: Oberoende av vad som finns tidigare i harledningen kan vi skriva u = u pa en rad, sa
Z F u=uwu, dvs Tuu.

Att 7 ar symmetrisk betyder att 7uv = 7ovu for alla u,v i méngden. Antag alltsa att
Tuv, dvs = F u =wv. Med =I-regeln far man u = u och sedan med regeln =E av v = v och
u = u att v = u. Totalt alltsa = + v = u, dvs Tou.

Att 7 ar transitiv betyder att 7uv och 7vw medfor 7uw. Antag att 7uv och Tvw ar
sanna, dvs = F u =v och Z + v = w. Fran v = v och v = w fas med =E-regeln u = w,
sa tillsammans = F u = w, dvs 7uw.



