(Diskret matte F, ht17: 122, ti 5 dec 2017)

Genererande funktioner:

Vi loste foljande problem med genererande polynom:

Finns det reella tal pi,ps,...,ps och ¢1,q2,...,q6 med Y .p; = > . ¢ = 1,
sadana att tva tarningar som visar ¢ 6gon med sannolikheter p; respektive g;

tillsammans visar 2,3, ..., 12 6gon med vardera sannolikhet ﬁ?
Svaret dr nej, vilket framgar av att (p; +pox + ... +px®)(q1 + ... +gsx”) inte
kan vara 1—11(1 +x4+...+ 51310) (som saknar reella nollstéllen).

For att behandla oandliga talfcljder kan man anvanda formella potensserier,
(a0, a1, ...) <> 3 g ana” = A(z) € Clz],

dar (C[[I]] ar ringen av formella potensserier (med komplexa koefficienter), med

summa och produkt definierade av

ST anx™ + > by = (an + by)x™,
Yo Y bpx = cpx”, e =D g Qbnk.

Obs! Serierna ar just formella, x ges inte viarden, ingen konvergens.

Sats: B(z) € C[z] ar inverterbar i C[[z] omm by # 0.
Ex. (1—2)t=Y 2"

Partitioner av naturliga tal ar inte detsamma som partitioner av mangder.
En partition av n € N:

n=ny+ng+---+ng nNEp>ngqg>--->n;>1
Antalet partitioner av n i precis k delar: pg(n) och totala antalet partitioner
av n: p(n).
Genererande funktionen for p(n):

P(r) =T[Z,(1—a")~"

(For att bestdmma koefficienten for ett visst «™ ricker n faktorer.)
Sats (Euler): p(n | alla delar olika) = p(n | alla delar udda)

Visas enligt (D(x) genererande funktionen for vi, U(z) den for HL)

D(IB):(1+$)(1+x2)(1+$3)...:ll/_/x::_ﬁ‘i/j:”.




