(SF1662 Diskret matte, vt17: F14, on 1 mars 2017)

Om konjugerade permutationer

Permutationer «, 3 € S,, kallas konjugerade om 3 = cao ™! for nagot o € S,,.
Detta definierar en ekvivalensrelation pa S,,.

Sats: « och f &r konjugerade omm de har samma cykelstruktur (dr av
samma typ), dvs har lika manga i-cykler (alla 7).

o ar da en permutation som tar a:s cykler till 5:s, dvs om « har en cykel
(r1 23 ... x1) har B = caoc™! en cykel (o(x1) o(xs) ...0(x1)).

Ekvivalensklasser av konjugerade permutationer i S,, motsvarar saledes bijek-
tivt partitioner av n, [1212%2 .. k%] dirn=1- a3 +2-as+ -+ k- ay.

Om udda och jamna permutationer

En transposition ér en permutation av typ [1"722], dvs 7 = (ab) € S,,, a # b.

Varje permutation kan skrivas som en produkt av transpositioner, dvs for alla
m € S, finns transpositioner 7; sa att @ = 7,.... 7 7 for nagot r.

Sats: Om 7 =7,...72a7 = 7., ...7y7 har r och " samma paritet,
dvs de ar bada jamna eller bada udda.

Det minsta mojliga r-vardet ar n — ¢(m), dar ¢(m) ar antalet cykler i 7 (alla
1-cykler medréaknade).

Definition: 7 dr en jdmn(/udda) permutation omm r &r jamnt(/udda).

1
Tecknet (signum) for 7, sgnm = (—1)" = +1 7 jamn
—1 mudda
Det uppfyller sgn(mo) = sgnm sgno

sgn a7l = sgn
sgn(cac™ ) =sgna
Om 7 &r av typ [1%12%2 ... k%] (dvs innehaller o st i-cykler) ar
sgn = (—1)02Feat = (—q)n=elm),

En cykel ar en jamn permutation omm den har udda langd(!).

En jamn permutation ar en med ett jamnt antal cykler av jamn langd.

En udda permutation ar en med ett udda antal cykler av jamn langd.

IS, (n > 2) ar halften av elementen jimna och hilften udda permuta-
tioner.



