(SF1662 Diskret matte, vt17: F13, ti 28 februari 2017)

En partition av ett naturligt tal n (inte detsamma som en partition av en
méngd):
n=n;+ng+---+ng 1<n <nyg<---<my
Kan ses som en partition av n st identiska (inte sérskiljbara) objekt.
Ett par exempel pa samband mellan antalen partitioner av olika slag:

Antalet partitioner av n i hogst m delar =
antalet partitioner av n i delar som alla ar < m.

Antalet partitioner av n med alla delar udda =
antalet partitioner av n med alla delar olika.

(I kapitel 6 i DMF star mycket mer om partitioner, bl.a. (de eleganta) bevisen for dessa (s. 139-
141), men det kapitlet ingar inte i var kurs.)

Permutationer
En permutation (av méngden X) &r en bijektion m: X =X
Sy, : {alla permutationer av [n] = {1,2,...,n}}, |Sn| = n!

For m,0 € S, definierar vi produkten wo som sammansattningen av funk-
tionerna 7 och o (dér, som vanligt, o verkar fore ).

For alla 7, 0,7 € S, géller da

o € Sy, slutenhet
7(oT) = (mo)T, associativitet
det finns ett id € S, sa att mid =idw =7, identitetselement

det finns ett 771 € S, sa att 77! = 7~ lr = id, invers
id ar identitetsfunktionen pa [n], id(i) = ¢ for alla i € [n].

7~1 ar inversfunktionen till 7.

Beteckningar for m:

Tvaradsnotation: G 2 ; 127 oo n)
Enradsnotation: [l R AT S ]
Cykelnotation: (17...)(ij...k)...
Da 7T(1) =1... ,W(i) =7,... ,7T(]<?) =1,... (och 1 och i ligger i olika cykler).

Ordningen o(7) for permutationen m € S,, definieras som det minsta m € Z
sadant att 7™ = id.

7™ = id om och endast om alla 7:s cykellangder ar delare till m (eftersom alla cykler
i m méste "snurra” ett helt antal varv), sa o(7) 4r minsta gemensamma multipeln
for cykellangderna i 7.



