(SF1662 Diskret matte, vt15: F23, ma 11 maj 2015)

Planara grafer, forts.

En regelbunden polyeder (en platonsk kropp):

alla sidoytor regelbundna m-horningar, alla horn kongruenta, valens n.
Det motsvarar en ”"dubbelt reguljar” plan, sammanhéngande graf:

alla ytor har m kanter, alla horn har valens n.

Enda méjliga sadana (med n > 3):

m n|v e r motsvarande polyeder
3 5112 30 20 ikosaeder

3 416 12 8 oktaeder

3 3|4 6 4 tetraeder

4 3|8 12 6 hexaeder (kub)
5 3120 30 12 dodekaeder

Duala grafen (inte sékert en enkel graf, 4ven om G &r det) GJ' till en plan graf G-

ett horn i var och en av G:s ytor
en kant genom var och en av G:s kanter

For varje (plan) graf i&r G+ (plan och) sammanhingande.

Om G ar (plan och) sammanhangande, ar vt =71, et =¢, 1t =v
och (G4)* ir isomorf med G.
En hérnfargning av grafen G = (V) E):
en funktion ¢: V — N
sa att {z,y} € E = c(z) # c(y)
Kromatiska talet x(G) for G: °
minsta antalet farger som G kan hornfargas med x(G) =3

En girig algoritm for att approximera x(G) (ger en éverskattning av x(G)):
1. ordna hornen: vy, vo, ..., v,
2. valj i ordning c¢(v1), c¢(ve), ... minsta mojliga, givet de redan valda

Sats: GG har maxvalens k =

X(G) <k+1

- om G sammanhéngande och inte reguljar sa x(G) < k
Med Eulers polyederformel visas:
Sats: En planar graf har horn med valens < 5.

Fyrfargssatsen: G planar = x(G) < 4

(Da fyrfargssatsen uppfattas som en sats om att firga omraden pa en karta ar G i satsen den duala

grafen till grafen som har landsgranserna som kanter och deras métespunkter som horn.)

Pa foreldsningen visades sexfargssatsen och femfargssatsen (med induktion

over |V]).



