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En partition av ett naturligt tal n (inte detsamma som en partition av en

mängd):
n = n1 + n2 + · · ·+ nk, n1 ≥ n2 ≥ · · · ≥ nk ≥ 1

Kan ses som en partition av n st identiska (inte särskiljbara) objekt.

Ett exempel p̊a samband mellan antalen partitioner av olika slag:
Antalet partitioner av n i högst m delar =

antalet partitioner av n i delar som alla är ≤ m.
(I kapitel 6 i DMF st̊ar mycket mer om partitioner, bl.a. (det eleganta) beviset för detta (s. 139),

men det kapitlet ing̊ar inte i v̊ar kurs.)

Permutationer

En permutation (av mängden X) är en bijektion π : X → X

Sn : {alla permutationer av [n] = {1, 2, . . . , n}}, |Sn| = n!

För π, σ ∈ Sn definierar vi produkten πσ som sammansättningen av funk-
tionerna π och σ (där, som vanligt, σ verkar före π).

För alla π, σ, τ ∈ Sn gäller d̊a
πσ ∈ Sn, slutenhet

π(στ) = (πσ)τ, associativitet

det finns ett id ∈ Sn s̊a att π id = id π = π, identitetselement

det finns ett π−1 ∈ Sn s̊a att ππ−1 = π−1π = id, invers

id är identitetsfunktionen p̊a [n], id(i) = i för alla i ∈ [n].

π−1 är inversfunktionen till π.

Beteckningar för π:

Tv̊aradsnotation:

(
1 2 . . . i . . . k . . . j . . . n
l . . . . . . j . . . i . . . . . . . . . . . .

)
Enradsnotation:

[
l . . . . . . j . . . i . . . . . . . . . . . .

]
Cykelnotation: (1 l . . . )(i j . . . k) . . .

D̊a π(1) = l, . . . , π(i) = j, . . . , π(k) = i, . . . (och 1 och i ligger i olika cykler).

Ordningen o(π) för permutationen π ∈ Sn definieras som det minsta m ∈ Z+

s̊a att πm = id.

πm = id om och endast om alla π:s cykellängder är delare till m (eftersom alla cykler

i π måste ”snurra” ett helt antal varv), s̊a o(π) är minsta gemensamma multipeln
för cykellängderna i π.


