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Exempel for ovning 3, den 6 februari 2015

1. Visa, t.ex. med induktion, att for allan =1,2,3,...

1-2+2-3+---+n-(n+1):ii(z‘ﬂ):"(”+1§<”+2).

i=1

2. En kvadrat med sida 1024 ar uppdelad i 1024 x 1024
rutor med sida 1. Visa att om man tar bort en av dessa
rutor, kan resten av kvadraten téickas av ”L-formade”
bitar med 3 rutor.

I figuren visas ett mojligt fall for en kvadrat med sida 4.

3. Minns fibonaccitalen F,: 0,1,1,2,3,5,8,13,..., rekursivt definierade av

F():O, F1:1
Fn+2:Fn+1+Fn, TLZO,]_,...

a. Visaatt [+ FP+ -+ F2= 0" F?=F,F, forallan=0,1,2,...
b. Visa att F,, 1F,.; — F? = (=1)" for allan =1,2,3,...

4. Lat foljden {a,}5°, definieras rekursivt av

ag = 5, ay = 1
nio = Qpi1 +2a,, n=0,1,...
Visa att a, = 2" +3(—1)" for allan = 0,1, ...

. Visa med naturlig deduktion (reglerna finns i stencilen ”Lite om bevis”)
.ANB,A—-C,B— D+ CAD,

A= (B—=0C),ANB + C,

.(AANB)=-CF A— (B—0),

A= (B—-C)F (A= B)— (A—C),

.0AF —\(A/\B),

-(AAN-B) - A— B,

A, -A + B,

.(AVB)-»CF A—=C,

i. (ANB)V(ANC) F A,

jo F L.

6. Méngderna A, B, C ges av A ={1,2,3,4}, B=1{1,3,4,7}, C ={1,2,4}.
Ange méngderna AUB, BNC, BN A, AN B, P(C), C x B.

Avgor vilka av foljande pastaenden som ar sanna och vilka som &r falska:
CCANB,CeP(A), Ac P(B)UP(C), C x BC A x B. Motivera.
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7. Visa, dels med riéknereglerna pa sidan 20 i laroboken (den forsta) och dels
med ett Venndiagram, att for godtyckliga méngder A, B géller
((A°UB°) N A) = A.
Minns att M ~ N kan uttryckas som M N N¢.
8. Galler for alla méngder A och B att
ANB=@ BCA?
Motivera.

9. Vad ar [P({@,{2}, {2, {2} }})|?

Vad ér [P({{2, {2}, {2, {2} }}D]?
Ange alla element i P({2,{@},{2,{9}}}) och i P({{2,{2},{2,{9}}}}).

10*. Finns det nagon méngd C sa att for alla méangder A och B géller
(Ae¢ Boch Be(C)= Ae(C?
Forklara varfor ingen finns eller ge minst tva exempel.

11**. Visa for fibonaccitalen {F,}52, att sgd(Fin, F) = Figd(m,n)-



