(Diskret matte D, ht16: F15, ma 3 okt 2016)

En ekvivalensrelation R pa en méingd X &r en relation R med (for alla
r,y,z2 € X)

i) xRz (reflexiv)
i) *Ry = yRx (symmetrisk)
iti) xRy och yRz = xRz (transitiv)

Ekvivalensklasser C, = [z] = {y € X | yRz}
(2] # D (we), alla x € X, och [z] N [y] # & = [z] = [y].

En partition av X :  {X; |7 € Z} med

0) X;#9, X, CX, alla i € Z,

1) UieI Xi =X,

2) i) = XiNnX; =2, alai,jel.

Ekvivalensrelationer pa X motsvarar bijektivt partitioner av X:
Givet en ekvivalensrelation utgor ekvivalensklasserna en partition.

Givet en partition finns en ekvivalensrelation med X;:na som ekvivalensklasser.

Stirlingtalen S(n, k): antalet partitioner av en n-méngd i precis k delar.

Rekursivt:
S(n,k)=Sn—1,k—-1)+k-Sn—1,k), 1<k<n
S(n,1)=SMn,n)=1, 1<n

”Stirlings triangel”:

1
1 1
1 3 1
1 7 6 1
1 15 25 10 1
1 31 90 65 15 1

1 63 301 350 140 21 1

Om XY ar dndliga méngder, | X| =n, |Y]| = k:
Sats: Antalet surjektioner f: X — Y
k!'S(n, k)

Antalet ekvivalensrelationer pa X (/x| =n») = antalet partitioner av X =

> S(n,k)



