(Diskret matte D, ht16: F12, ti 20 sep 2016)

En sak till om kardinaliteter
Sats: Om méngderna X;, i = 1,2,... &r upprékneliga &r | J;-, X; uppréknelig.
Foljd: Q ar uppraknelig (sa de reella talen &r manga fler dn de rationella).

Additionsprincipen: Om A, B andliga, disjunkta (dvs AN B = &) géller
|AU B| = |A| + |B|.
Allménnare: [AyU---UA,|=[A1|+--+|A,] omANA =adai#j

Allman postfacksprincip:

Omn > g1 +q2+...qm, och n saker férdelas pa m lador innehaller nagon lada,
17, minst ¢; + 1 saker.

(Speciellt om n > mr, minst r 4+ 1 st i nagon lada.)

Produktmingden X xY = {(z,y) |z € X,y € Y}
Sats: Om S C X xY, XY andliga,

’S| = ZxEX TI(S) = ZyEY cy(S)

| X xY|=|X||Y| multiplikationsprincipen

dar radsumman r,(S) = [{y € Y | (z,y) € S}|
och kolumnsumman ¢,(S) = [{z € X | (z,y) € S}|

Om X, Y éar andliga méngder, | X|=m, |Y| = n:
Sats: Antalet funktioner f: X — Y
= antalet element 1 Y =Y XY X --- XY (m st)
= antalet ord av langd m i Y
= antalet ordnade val med upprepning av m st ur Y
= nm = |y|IX |
Sats: Antalet injektioner f: X — Y
= antalet ord av langd m i Y utan upprepning
= antalet ordnade val utan upprepning av m st ur Y
=nn—1)...n—m+1) =)y = 2~

- (n—m)!
Definition: Binomialtalet ("), (lises "n dver r”)

= antalet r-delmangder till YV
= antalet oordnade val av r st fran Y, utan upprepning

Rekursivt: Pascals triangel:
n\ (n-—1 . n—1 1
O<r<n 1 3 3 1
MY (™) 2 1 4 6 4 1
0 n 1 5 10 10 5 1
1 6 15 20 15 6 1
Sats:  (7) = 5 = oy

(Kommer néasta foreldsning:)

Binomialsatsen:  (a+b)" ="} _; (})a"*bF



