(F6, to 23 jan)

Axiom for Z, heltalen (fran Biggs):

Foljande galler for alla a, b, c € Z:

10, 0,1€Z 0#1.

I1. a+b, abeZ.

2. a+b=0b+a, ab=ba.

3. (a+b)+c=a+ (b+c), (ab)c = a(be).

4. a+0=a, al =a.

5. a(b+c) =ab+ ac.

16.  Det finns ett entydigt —a € Z sa att a + (—a) = 0.
I7. Om a # 0 och ab = ac, sa b= c.

1I8. a<a.

18%. a<beller b <a.

19. a<bochb<a=a=0.
110, a<bochb<c=a<ec
I11. a<b=a+c<b+ec
112. a<boch 0<¢= ac<bc.

I13. Om X CZ, X # @ och X har en undre begrénsning
(dvs det finns m € Z sa att for alla © € X géller m < z),
sa finns ett minsta element i X. (Valordningsaxiomet)

Ur 113 foljer induktionsprincipen:

Om S CN=1{1,2,3,...} och
antingen

i)ylesS

i) ke S=k+1eS,allakeN
eller

{neN|n<k}CS=keS allakeN
Saar S=N

Sats: Om a,b € Z, b > 1, finns entydigt ¢,7 € Z med 0 < r < boch a = bg+r.

Talet ¢ kallas kvoten av a och b, r kallas resten

Delbarhet: y |z betyder x = yq, nagot ¢ € Z

Om a,b € Z och

i) dl|a,d|b
ii) cla,clb=cld
i) d>0

kallas d en storsta gemensam delare, sgd, till a och b.



