Vilket svar ar ratt?
R: rod, G: gron, B: bla

. Vad ir ¢(18)?

R: 6, G: 9, B: 12

. For vilka m € Z, ar ¢(2m) = 2¢(m)?
R: Alla, G: Alla udda, B: Alla jamna

. For vilka m,n € Z, galler
¢(m)g(n) = ¢(sgd(m, n))¢p(mgm(m,n))?

R: Alla, G: Nagra, inte alla, B: Inga

. Vad &r 18- 3,5 48?

R: 4, G: 6, B: 8

. Den cykliska C'i59 har delgrupperna H; = Cg och
Hy = Cyp. Vilken ar H; N Hy isomorf med?

R: Cz, G: C]_G, B: C30
. C129 har delgrupperna H; = Cg och H; = C4y.

Vilken &r H = (H;, H3) (genererad av Hy, H,) isomorf med?

R: C4, G: 030, B: CGO
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Svar:
L. R, ty ¢(18) = |{1,5,7,11,13,17}| = 6(= 18- (1 — 5)(1 — 3)) (och 18 =2 3?).
2. B, ty for u udda: ¢(2 - 2*u) = ¢(281)p(u) = 2¥¢(u) (¢ multiplikativ) och
28 1p(u), k>1, .
k _ ) = b .ok — k

d(25u) = {¢(u), P (2 - 2%u) = 2¢(2"u) omm

k> 1, dvs omm m = 2Fu ar jamnt.
3. R, ty m-n =sgd(m,n) - mgm(m,n) och da dess led for varje primtal p

multipliceras med (1 — ]lj)“, dar a ar antalet av m och n som p delar

(0, 1 eller 2) fas ¢p(m)o(n) respektive ¢(sgd(m, n))p(mgm(m,n)).

4 Gty 18- 1 M2 = 3715 1(d) 2 = $(18) = 6 (eftersom ¢ = uvid (= 126 = id)).

5. R, ty Hl, H; har (enligt kénd sats om cykliska grupper) delgrupper isomorfa med
Cy for alla d € Z; med d | 6 respektive d | 10.
(20 har (samma sats) precis en delgrupp isomorf med Cj for alla
d € Z, med d|120. Hy N Hy &r den storsta gemensamma delgruppen
till Hy och Hj, sa den ar isomorf med Cggq(s,10) = Co.

6. G, ty H = (Hy, Hs) ar den minsta delgrupp till C5 som innehaller
H, och H,, sa isomorf med Cy for det minsta d € Z, med d | 120
och 6,10 | d, dvs d = mgm(6, 10) = 30.



