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cla. (1p) Sokt ar definitionen av att grafen G = (V, E) &r reguljér.

Losning: G &r reguljir omm alla dess horn har samma valens (dvs samma
antal grannar).

clb. (1p) Sokt &r definitionen av att grafen G = (V, E) &r ett trad.

Losning: Ett trad ar en sammanhangande graf som inte innehaller nagon
Cykel. (En graf &r sammanhingande om varje par av horn kan férbindas med en vandring i
grafen. En cykel d&r en vandring som borjar och slutar i samma horn och i dvrigt inte upprepar

nagot horn.)

clc. (1p) Skt &r definitionen av en eulerkrets i en graf.

Losning: En eulerkrets ar en sluten viag som passerar varje kant i grafen pre-
cis en gang.

cld. (1p) Sokt ar Halls villkor for existensen av en fullstdndig matchning i en
bipartit graf G = (X UY, E).

Losning: Villkoret (nédvéndigt och tillréackligt) ar att for varje A C X géller
att |A| < [J(A)], dar J(A) ={y € Y | {z,y} € E {or nagot = € A}.

c2. (4p) En sammanhéngande graf G = (V, E) har 5 horn med valens 1, 2
med valens 2, 5 med valens 3, 3 med valens 4 och 2 med valens 5. Vi soker
antalet omraden som G delar in en sfir i, da den ritas pa sfirens yta utan
korsande kanter.

Losning: Eftersom G &r sammanhéngande och plan (utan kantkorsningar pa
en sfaryta), uppfyller v = |V|, e = |E| och r (antalet omraden) Eulers polyeder-
formel v —e4+r=2,sar=2—v+e.

Vi kédnner antalet horn av varje valens, sa totalt &r v =5+2+5+3+2 =17
oche=12% dx)=305-142-2+5-3+3-4+2-5) =2 =23 @y
Sy 0(x) =2|E| i varje graf), sa vifar r =2 —v+e=2-17423 =8

Svar: G delar in sfarytan i 8 omraden.




